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INTERROGATION ECRITE N°1

2-3 SEPTEMBRE 2025

ENONCER DES DEFINITIONS OU DES THEOREMES :

1. Définir ce qu’est une fonction dérivable en un point a :

Soit f une fonction définie sur un intervalle I non réduit & un point et contenant a.

z)— f(a
On dit que f est dérivable en a si, et seulement si, lim M
rz—a T —a

existe et est finie.

2. Enoncer le théoréme des accroissements finis :

Soient @ et b deux réels tels que a < b et soit f une fonction continue sur [a;b] et dérivable sur |a;b[.

/) = (a)

Alors il existe ¢ €]a; b tel que f'(c) = )
—a

CONNAITRE SES FORMULES :
1. Compléter les équivalents usuels suivants :
2

1
In(l4+z) ~ = Vitzr—1 ~ —x cos(z) —1 ~ T

z—0 z—0 2 z—0 2

2. Donner le développement limité a l'ordre 3 au voisinage de 0 des fonctions suivantes :

1 1
ele—i—x—i—imz—i-éx?’—i—o(x?’)

1
H—le—x+x2—x3—|—o(x3)

In(l—2z)=—-x— 3% — 3¢ + o(z?)
. L s 3
sin(z) =z — g% + o(x?)

SIMPLIFIER DES FRACTIONS :
122 x 154 x 1212
252 x 184 x 99-3

1. Simplifier au maximum la fraction suivante : A =

(3 x 22)2 x (3 x5)* x (11%2)72
(52)2 x (32 x 2)* x (32 x 11)~3
32 x 2t x 3t x5t x 1174
T i x B x29x36x 113

81
=3tx117l= =,
% 11

A:
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1-vV3++5
V2—-5

2. Ecrire la fraction suivante sans racine carrée au dénominateur : B =

(1= v3+5) x (VZ+5)
(V2 = V5) x (V2 + 5)
_ V24V V- V15 +V10+5
2-5
V24 V5-VE-VI5+ V1045
; .

CALCULER DES DERIVEES :
Déterminer la valeur de f'(z) pour x appartenant au domaine indiqué et f définie ci-dessous :
(On ne cherchera pas a justifier que f est dérivable sur le domaine indiqué)

3 3 +4x
1. xe]—z,—i—oo[et f(w)—1n<x2+2> :
1'2 - €T X
P gy
N S (224 2)(3 +4x)
2. xeRet flz)=Vat+2:
43 223
f/('l‘) = A = 1 °
2Vt +2  Val+2
T
3. e}—?i[\{o} et f(z) = In(|tan(z)|) :
1+ tan?(z 1
f/(x) — ( ) — 5 .
tan(x) cos?(x) tan(z)

CALCULER DES LIMITES :
Donner, en justifiant lorsque c¢’est nécessaire, la valeur des limites suivantes :

. e 4 22In(x) — ate”
1. lim :
z—+oo 25 + xde™® — In(x)

_ —5= In(z
e 1 + 22In(x) — 2te®  2te® o+ SO
= X

_ x4 x2e®
z° + x3e~® — In(x) x® 14 &f _ In@)
T x?
. . : ) _xte” et . e In(x)
Grace aux régles des croissances comparées, on a lim = lim — =400, lim +——-1=-1
T—+00 X T—+00 I z—+oo g x2e”
} e In(x
et lim 1+ — — ( ):1.
T—r+00 2 x5

o o . e 4 22In(x) — ate”
Donc, par opération sur les limites, lim

vtos @b+ ade @ —In(z) e

2
2 lim 0
T—>—00 I

+ sin(3z)e” :

1
La fonction x + cos?(z) est bornée sur R et lim — =0.
T——00 T
2
cos®(x
(@) _

Donc, par encadrement de limites, lim
T——00 T

La fonction x +— sin(3z) est bornée sur R et lim e** = 0.
T—r—00
Donc, par encadrement de limites, lim sin(3:ﬂ)e2$ = 0.
T—r—00
cos?(x)

: 2
= + sin(3x)e”” = 0.

Par somme, lim
T—r—00
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